GYAKORLO FELADATOK JAVITOVIZSGARA
MATEMATIKA
9. OSZTALY

Halmazok:

10.

11.

Adott két halmaz:

A = {kétjegyli pozitiv. 4-gyel oszthat6 szamok}

B = {10-nél nagyobb. de 30-nal nem nagyobb pozitiv egész szamok}
Hatarozza meg az 4 m B halmaz elemeit!

Az 4 halmaz elemei a kétjegyll négyzetszamok. B = {ottel oszthatd pozitiv egész szamok}.
Hatéarozza meg az alabbi halmazokat!
a) ANB b) 4\B

Legyen az 4 halmaz a 15-nél nem nagyobb pozitiv paros szamok halmaza. a B halmaz a
15-nél nem nagyobb 3-mal oszthaté szamok halmaza. Hatarozza meg az 4\ B halmaz elemeit!

Az 4 halmaz elemei a pozitiv egész egyjegyil szamok. a B halmaz elemei a primszamok. Hatarozza
meg az AN B halmaz elemeit!

Az A4 és a B halmazokrol a kovetkezoket tudjuk:
ANB={1:2}. AU B={1:2:3:4:5:6:7}. A\B={5:7}.
Adja meg az 4 és B halmaz elemeit!

A={trapézok}: B={deltoidok}: C={Hurnégyszogek}. Hatdrozza meg az alabbi halmazokat!
a) AnB b) BnC c) AnC

Legyen az 4 halmaz a [-3:5[ intervallumban levo valos szamok halmaza. B pedig a [2:6]
intervallumban levé valos szamok halmaza. Adja meg ¢s abrazolja egy szamegyenesen az 4\B
halmaz elemeit!

Legyen az 4 halmaz 1-n¢él nem Kisebb. de 9-n¢l kisebb szamok halmaza. a B halmaz a 7-n¢l nem
nagyobb pozitiv szamok halmaza. Abrazolja egy szamegyenesen az 4 ¢s B halmazok metszetet!

Az A &s B halmazokrol a kovetkezdoket tudjuk:

AwB={1:2:3:4:5:6:7} AnB={2:7} A\B={1:3:5}

Hatarozza meg a B halmaz elemeit!

Ha az 4 halmaznak 15 eleme van, a B halmaznak 9 eleme van. az 4 m B halmaz 6 elemii. akkor
hany eleme van az 4\ B halmaznak?

Egy 10 tagl csoportban mindenki beszéli az angol €s a német nyelv valamelyikét. Hatan beszélnek
kozulilk németiil. nyolcan angolul. Hanyan beszélik mindkét nyelvet?
Valaszat indokolja szamitassal. vagy szemléltesse Venn-diagrammal!

12. Adottak az U = {0; 1, 2; 3; 4; 5; 6; 7; 8; 9} halmaz A, B és C részhalmazai.

A={0;2;3,6,9},B={1,2;4,5/6;,9},C={2,5, 7}
a) Hatarozza meg az alabbi halmazok elemeit és brazolja a halmazokat Venn-diagramon!
AUB, AnC, ANBNC, B, A\B, AnB, BUC, (AUB)NC

b) Sorolja fel a C halmaz Gsszes részhalmazat!

13. Adott két halmaz: A a 9-nél kisebb paros pozitiv egészek; B a 30-nal kisebb, 6-tal

oszthatd pozitiv egészek halmaza. Adja meg az ANB és a B\A halmazokat!



14. Egy 32 f6s osztalybdl 12 tanulé matematika,9 tanuld fizika fakultaciéra jar, mindkét
szakkort 6 tanuld latogatja. Hany tanuld nem jar biztosan egyik szakkérbe sem? Indokolja
meg!

15. Hatdrozza meg az aldbbi intervallumok metszetét és unidjat!

16. A=1[-3;4[ és B = [2;+00]

17. Abrazolja szamegyenesen a kovetkezd szdmhalmazt: E = {xeN| -1< x < 4}!
18. Abrazolja koordinata-rendszerben azokat a pontokat, amelyek az A(-3;-1) ponttdl
19. legalabb 2 és legfeljebb 5 egység tavolsagra vannak!

20. Hatdrozza meg az A, az A\B és a B\A halmaz elemeit, ha B={k;a;r;i;m}, AnB={r;i}

21. AUB={a;c;f;h;i;k;m;r;o;u}!

22. Legyen adott a H={20-nal kisebb pozitiv egész szamok}alaphalmaz valamint az A={a
10-nél kisebb paros pozitiv egész szamok}és a B={a 20-nal nem nagyobb 3-mal oszthaté
pozitiv egész szamok}részhalmazai.

23. a) Abréazolja a fenti halmazokat Venn-diagramon!

24. b) Sorolja fel az AnB; AUB; A\B; AUB; B halmazokelemeit!

Algebra:
1. Végezd el a kijelolt miiveleteket!
(y-3)(y+3)- (y-2)° = (y-2)(y+2)- (y-1)" = (2x-3y)’= (3a-2b)’=

2. Egyszertisits a kovetkezo torteket!

Jax'y’ by b’ da” -4
a) —— b) = c)
9a’xy ab —ay 6a—6
3. Végezd el a kijelolt miiveleteket!
2) (8bdc Ted’ I" 14a‘c’ I by XY . Xt +xy
\ 9" 128’ | 3p° 9x =9y 3x’ -3y
4. Fejezdkia d’ —t az egyenletbl! 3d + x* =cy
5b
5. Egyszertsitsd a kovetkezo torteket!
a) 5a — 10ab b) Xy-xy
a —2ab Xy-vy
12°.327.9 \ (o) ¥ -’ 56-637-28°

— = d) —— = e) S
27-36° (x*y*)’ (42-72)°



. ; (3) 2 (24-36-25)" (48)
6. Végezd elamiiveleteket! a)[>| = b) || = o [ - d)|—
\5) 7" ) \ 45-144 ) \ 56 )
7. Melyik nagyobb?
a) 8 vagy 3*4’ b) 10" vagy 48*50"° )i = vagy ———
3.5 ¥5

8. Egyszertisitsiik a kovetkezo torteket! Valtozik-e a tortek értelmezéesi tartomanya?

6a —2a _ 5ax? 12ab’ " e 9
V- Do D <o = 95 - 12ay

9. frd at a szamokat normélalakba!

6= 215= 5244= 244000= 0,56=  0,02404=  0,00524= 0, 0000874=

N

10. Ird 4t a szamokat helyiértékes alakba!

2,3-10' = 2,02-10°= 1,6-10°= 2,98-107= 214-107'= 13-10°= 23-10°

11. Szamologep hasznalata nelkiil szamitsa ki!

23-10° +2.10° = 23.10° —2.10° = 23-10° +2.10° =
23.10°.2.10° = 23.10° .3.10° =
23.10° - (-2.10%)=

Szamelmélet:
1. Melyik az a legkisebb pozitiv egész szdm, amelynek 2, 3 illetve 6 pozitiv osztdja van?
2. Milyen szamot irhatunk a helyére, hogy a 32551a 6-jegyli szam oszthaté legyen 18-cal?
3. Milyen szamot irhatunk x és y helyére, hogy az 5x327y oszthat6 legyen 15-tel?

4. Hatarozza meg az 1840 és a 3400 legkisebb kozds tobbszorosét, és a legnagyobb kozds
osztojat, majd ezek ismeretében

a) Egy 1épésben egyszeriisitse az % !

1 1
b) Végezze el az —— — ——— kivonast!
3400 1840

Hatvanyozas, algebrai egész kifejezések, algebrai tortek, szamelmélet

1.Szamitsd ki az aldbbi hatvanyokat!
53= (E)4= 2_2: (E)_3: 0’1_5=
3 2
2.A hatvanyozas azonossagainak felhasznalasaval végezd el az aldbbi miveleteket!

a) (ab?)"-(0%) b2)*(b%)" b) _3_11'(5_3)2 _ 543723

b-(a3)? 5-4.(32)=6 ) Togr =

3. Szdmolja ki a kovetkez6 kifejezés helyettesitési értékét, ha x== 'y—O'z- 2



4x -2y 11—z
2 3

+2x =

4. Végezze el a kovetkez6 miveleteket a tanult nevezetes azonossagok alapjan!
(Bx —5)(Bx +5) — (3x +2)? + 6(2x + 5)=

5. Alakitsa szorzattd az alabbi kifejezéseket!

a) 15a?b — 30b%a = b) 36x2 — 49y? = c)5¢2 + 10cd + 5d? =

6. Hozza a lehet6 legegyszer(ibb alakra a kovetkez6 torteket!

3d5x% x%2-16 _ 4a®-8ab+4b? _

= b = o
15d3x2 )6x—24 ) 3a2-3b2
7.Végezze el az aldbbi mlveleteket!
a)9a—3b _15a+5b _ b) 5x2-20y2 5x-10y _ o 4 3 x+2
3a2-p2 3 3x+6y = 9x x+2  x—2 x2-4

8.Milyen szamok éllhatnak x és y helyén (és miért), ha 36 | m ?
9.Hatdrozza meg 1840 és 3400 legnagyobb koz6s osztdjat és legkisebb kdzos tobbszorosét!
10.Hany szazaléka a Szaturnusz tomege (5,684-10 2% kg) a Fold tomegének (5,974-10 24 kg)?
12.Bontsa fel a zdrdjeleket a nevezetes azonossagok alkalmazasaval!

a) (2x-1)° = b) (4+b)° = c) (3x+1)(3x-1)=
13.Hozza egyszer(ibb alakra!

72° .54
1e U b
) o8 )

X —25 X?+5x
x> —3x x*-9

c) (2x+1)(x-2) % - 2x(x+2) % + 15x % =

Fiiggvények

1.Rajzolja fel a [- 3; 3] intervallumon értelmezett X > |X| —1 fuiggvény grafikonjat! Mennyi a

legkisebb fliggvényérték?

2. Avalés szamok halmazan értelmezett X+ —(X—l)2 —4 fuggvénynek minimuma vagy maximuma

van? Abrazolja a fliggvényt és adja meg a szélséérték helyét és értékét!
3. Abrazoljaaz f(x) = > X —4 fliggvényt a [-2; 10] intervallumon!

4. Az f és g flggvényeket a valds szamok halmazan értelmezziik a kdvetkezd képletek szerint:

f(X)=(x+1)*-2, g(x)=—x-1

a) Abrazolja derékszog(i koordindtarendszerben az f és g fiiggvényt! (Az bran



szerepeljen a grafikonnak legaldbb a — 3,5 < x < 1 intervallumhoz tartozé

része.)

5. Abrazolja és jellemezze azf:R > R, f(X) = |X+ 2| —1 fuggvényt!

I fiiggvények gyakorlasa
1. Abrizolja kozos koordinatarendszerben!

f(x)=%x—4 g(x)=-2x+5 h(x)=%x

2. Abrazolja és jellemezze!
S(x)=3x]+1 g(x)=(x+2)* -2 h(x)=Jx-2 t’(x)=l+4
x
1L fiiggvények gyakorlasa

1. Abrazolja kozds koordinatarendszerben!

f(x]=éx g(x)=-2x+3 hix)=x-4

2. Abrizolja és jellemezze!

f(x}=|x+2|—l g(x):Qxl—l h(x)=+x+2 ;'(x]:—%

III.  fiiggvények gyakorlisa

1. Abrazolja kozos koordinatarendszerben!

f(«\‘)=§x—2 g(x)=3x-2 h{x}=—%x

2. Abrazolja és jellemezze!
S()=x+3 g =(x=3)"+2 h(x)=Vx +4 i(x) =

Fiiggvények:
1) Dontsd el szamitassal. hogy rajta van-e a megadott pont az adott fiiggvényen?
Utana abrazold a megadott fiiggvényeket!

a) P(2:5) ax)=2x+4 HP(4:-1) fix)=-|x-2|+1
b) P(4;-3) bx)=-x +1 g P(5:2) gx=/x+3]|-2
0 P(2:2) C(X):%IH h) P (12:-24) h(x)=x-2

d) P(-1:3) dx)=-3x )
e) P(1:4) e(®)=x>+3 D P(4:-10) k[x}:x+l




2) Jellemezd az alabbi fiiggvényeket! (ertelmezési tartomany, értekkeszlet, zerushely, szelsoertek,

monotonitas)
¥ .
A A ¥
~
l)—
|
7 i
3 !
7 C : r & x N \ r 3.
{
ALY

Egyenletek, egyenletrendszerek, egvenlotlenségek:

1) Oldja meg az els6foku egy ismeretlenes (vagy arra visszavezethetd) egyenleteket!

a) 2x-4=3x+4 b) 0.5%- 2 =0 s 2l gy, 938 & Hx s L xy15aen)
3 4 2 3772
il -1 il 2x=1 3 5—x 5 7 2 19
o x+l x-1 o g X4l _2x-1.3 piF_2 T2 12
6 4 2 4 4 x-3 3 X 3% 3
2)

a) Gondoltam egy szamot. megszoroztam néggyel. majd a szorzatbol kivontam kilencet. Az igy kapott szamot
harommal osztva kilencet kaptam. Melyik szamra gondoltam?

b) Gondoltam egy szamot. hozzaadtam hatot. majd az dsszeget nyolccal osztottam. Eredményiil az eredeti szam
harmadandl harommal kisebb szamot kaptam. Melyik szamra gondoltam?

c) Harom ligetben 6sszesen 900 fa van. A masodikban kétszer annyi van. mint az elsében. mig a harmadikban
szazzal kevesebb. mint a masodikban. Hany fa van a harmadik ligetben?

d) Egy apa kétszer annyi idds. mint a lanya. Tiz évvel ezelott még haromszor idésebb volt a lanyanal. Hany
évesek lesznek négy év mulva?

e) Ha harom egymast kévetd pozitiv paros szam 6sszegébol levonjuk a koéztiik 1évo paratlan szamokat, akkor
maradékul negyvenet kapunk. Melyik paros szam a k6zépso6?

3) Oldja meg a kovetkezo egyenleteket grafikusan!

5
a) %x:—x+3 b) 2x-3=x-3 c) §x+3=2x—5 d -2x-1=05-2x

e) x+l=x" +1 H(x—1F =—x*+3 9-x"+2=-2

4) Oldja meg az egyenleteket!

B B iy |
a) x+l x-1_ b)E_[E—O—l -"J:l <) O g XY
6 4 8 6/ 8 :
0 2(2—3::)72 5 002-2x . e) 3(8x-4)-(3-2x) = 5(3x-4)-2(x+4)
0,01 ’ 0,02 ’ o )
_ _ .
pixtl x5 2x-ll x w2 30426y
14 6 7 21 2

6) Oldja meg az alabbi egyenleteket!
a) |x|=6 b) [x+4|=3 c) [2x-1|=5 d) 2|x|-4=3



7) Egy kétjegyil természetes szam szamjegyeinek dsszege 12. Ha a jegyeit felcseréljilk, a szam értéke 75 %o-kal
névekszik. Melyik ez a szam?

8) Melyik az a szam., amelynek 15%-hoz 1,8-et adva az eredeti szam 18 %-at kapjuk?

9) Oldja meg az egyenldtlenségeket a valos szamok halmazan!

a) 3x<3xsl by 210
S8x—4
3: 3x+4 —-2x+3 2-x 2x-3
i P S S e S, S N R
25 x? > 2x+1 (grafikusan) 3 4 6 3 x—4
Egyenletek, egyenl6tlenségek, egyenletrendszerek
1.0ldja meg az aldbbi egyenletet grafikus mddszerrel!
1
3X+2=-2x-5
2.0ldja meg az aldbbi egyenletet a valds szdmok halmazan!
53x+5)—4(2x—-3)=5x+32x+12)+1
3.0ldja meg az alabbi egyenletet!
3_x_£_2_x=3_x_£_3; x€eN
5 4 15 10 6 3
4.0ldja meg az alabbi egyenletet a racionalis szamok halmazan! A megoldas utdn végezzen
ellenGrzést!
X=3 | g 3x+127  x49
8 20 12
5.0ldja meg az alabbi egyenletet a valés szdmok halmazan!
43 _ x4 _ 1
x+2  x—2  x2-4
6.0ldja meg az alabbi egyenleteket!
6x—4 2—-5Xx 10-x 15+ 2x
a) 6— =2X+ b) —4=— c)|X|—3=2X—9
X—7 X—7
7. Oldja meg az aldbbi egyenlétlenségeket!
2—X 5-x
a) <0 b) >0
X—4 X—4

8.0ldja meg az alabbi egyenletrendszereket a valdos szamok halmazan!
a) 3x-2y=9 b) X+5y=7 c) y-3x=1
X-y =2 x-3y=-1 Xx—y=3

9. Ot flizet és két kdnyv dsszesen 5300 Ft-ba keriil. Négy fiizet 100 Ft-tal keriil tébbe, mint hdrom
koényv. Mennyibe keril a flzet és a konyv?



Geometria:

10.

11.

12.

13.

14.

15.

Jeldlje a, 5, y egy haromszog belsd szogeit és legyenek a’, B, vy’ a megfeleld kiilsé szogek. Hatarozza
meg a hianyz6 adatokat!

a) o.=37°, B =45°

b) A belsé szogek aranya 2:3:4

c) Egyik belsd szoge 17°, a masik két belsd szog koziil az egyik 39°-kal nagyobb a masiknal.
Egy haromszog két oldalanak a hossza 12cm és Scm.

a) Mekkora lehet a harmadik oldal hossza, ha cm—ben mérve egész szam?

b) Mekkora a harmadik oldal, ha a haromszog derékszogii?

Mekkorak a trapéz bels6 és kiilsé szogei, ha

a) két szemkozti belsé szoge 47° és 140°? b) bels6 szogeinek aranya 3:5:7:9.
Egy deltoid két szogének nagysaga 15°¢s 95°. Szamitsa ki a deltoid masik két szogét!

Egy konvex sokszog oldalainak szama 18. Szamitsa ki

a) az egy csucsbol induld atlok szamat d) a kiils6 szogek Osszegét

b) az Gsszes atlo szamat e) egy belso szoget, ha sokszog szabalyos!
c) a bels6 szogek 0sszegét

Hany oldalu az a szabalyos sokszog, amelyben egy bels6 szog nagysaga 150°?

Szamitsa ki az egyenl6 szara haromszdg szdgeit, ha alapjanak végpontjaibol kiinduld belsé szogfelezok
altal bezart szog 78°!

Egy derékszogli haromszog befogdi 6 cm €s 9 cm hosszak. Mekkora az atfogoja?

Egy derékszogli haromszog atfogojanak és egyik befogdjanak hossza 13 cm és 5 cm. Szamitsa ki a masik
befogo és koriilirt kor sugaranak hosszat!

Egy 4cm sugart kor O kozéppontjanak és a sik egy P pontjanak a tavolsaga 9 cm.

a) Szamitsa ki a korhoz P-bél hiizhaté érint6 szakasz hosszat!
b) Szerkesszen a korhoz P pontbol érintoket!

Egy téglalap alakl park egyik oldala 0,12 km. A parkon 4tlds iranyban 130 m hosszu ut vezet. Mekkora
a park masik oldala?

Két épiilet kozott anyagszallitashoz csuszdat épitettek. Mekkora a csuszda hossza, ha az épiiletek
tavolsaga 10 m és a cstiszda végei kozott 4 m a szintkiilonbség?

Egy rombusz oldalai 18 cm hosszuak, egyik atléja 20 cm hosszi. Mekkora a rombusz teriilete?

Egy derékszogii trapéz parhuzamos oldalai 15m illetve 35 m hossztiak, magassaga 20m. Mekkora a trapéz
kertilete?

Egy négyzet atloja 10 cm hossza. Mekkora az oldala?



Geometria
1. Szerkeszd meg az ABC haromszog beirt korét, ha AB=6 cm, BC=5 cm, CA=4 cm!
2. Szerkeszd meg az ABC haromszog koriilirt korét, ha AB=5cm, @ = 60°, 8 = 45°!
3. Egy 4 cm sugaru kor O kdzéppontjanak és a sik egy P pontjanak tavolsaga 5 cm.
a) Szerkeszd meg a P pontbdl a korhoz hizhato érintéket!
b) Szamitsd ki az érint6szakaszok hosszat!

4. Egy derékszogl hdaromszog két befogdja 8 cm illetve 6 cm. Szamitsd ki a derékszogil haromszog
koré irhatd korének sugarat!

5.Jeldlje a, B,y egy haromszog belsd szogeit, és legyenek a’,5, v’ a megfeleld kiils6 szogek. Hatarozd
meg a haromszog hidnyzo belsd és kiils6 szogeit, ha a'= 92°és y=54"1

6.Van-e olyan hdromszog, amelynek oldalai az aldbbiak:

a) 17,5cm; 14cm;10,5¢cm b) 41,9cm;82,8cm;36,6cm
Indokold vélasztasodat!
7.Szamitsd ki a deltoid belsé szogeit, ha két szomszédos belsé szoge 46 és 132!
8.Mekkordk a trapéz belsé és kiilsé szogei, ha bels6 szogeinek aranya 3:4:5:6?

9.Egy egyenl§ szaru trapéz alapjainak hossza 10 cm illetve 24 cm, szarainak hossza 25 cm. Szamitsa ki
a trapéz magassagat és atléjanak hosszat!

10. Egy rombusz atldinak ardnya 5:12, oldala 13cm. Hatdrozd meg az atlok hosszat!



